
 

 

 

 

ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΕΣ 

1)   Γίνεηαι η ζςνάπηηζη 
2

lnx
f(x) = 

x
 

  i)  α)  Να βπείηε ηιρ αζύμπηωηερ ηηρ γπαθικήρ παπάζηαζηρ ηηρ f. 

      β)  Να μελεηήζεηε ηη μονοηονία ηηρ f και να πποζδιοπίζεηε ηα ακπόηαηα ηηρ. 

 

  ii) α)  Να βπείηε ηιρ ηιμέρ ηων α,β ώζηε η ζςνάπηηζη 
αlnx + β

x
 να είναι απσική ηηρ f. 

       β)  Να  βπείηε ηο 
κ +
lim
 

Δ(κ), όπος Δ(κ) είναι ηο εμβαδόν ηος σωπίος πος πεπι- 

             κλείεηαι  από ηη γπαθική παπάζηαζη ηηρ f  ηιρ εςθείερ  x = 1,  x = κ > 1 και 

            ηον άξονα  x’x. 

 

2) i)  Να αποδείξεηε όηι για κάθε x R  ιζσύει xe x+1 . 

   ii)  Αν για κάθε xR ιζσύει xα  x+1 , α  > 0, να αποδείξεηε όηι α = e. 

iii)  Να βπείηε ηο εμβαδόν ηος σωπίος πος πεπικλείεηαι από ηιρ γπαθικέρ 

        παπαζηάζειρ  ηων ζςναπηήζεων x 2f(x) = e (x 2)  , 3 2g(x)=x x 2x+2  ,  

        ηην εςθεία  x = 1 και ηον άξονα  y’y. 

 

3) i)  Να αποδείξεηε όηι για κάθε x > 0  ιζσύει lnx x - 1 . 

    ii)  Να βπείηε ηην εξίζωζη ηηρ εθαπηομένηρ (ε) ηηρ γπαθικήρ παπάζηαζηρ ηηρ  

         ζςνάπηηζηρ f(x) = lnx   ζηο ζημείο (α, f(α)) με  α > 1. 

  iii)  Να βπείηε ηο εμβαδό ηος σωπίος Ω πος πεπικλείεηαι από ηη Cf 

         ηον άξονα  x’x και ηην εθαπηομένη (ε). 

  iv)   Αν ηο ζημείο Α(α, f(α)), α > 1 απομακπύνεηαι από ηον άξονα y’y  με ηασύηηηα   

          2 cm/sec, να βπείηε ηο πςθμό μεηαβολήρ ηος εμβαδού ηος σωπίος Ω καηά ηη 

         σπονική ζηιγμή πος η εθαπηομένη (ε) διέπσεηαι από ηην απσή ηων αξόνων. 

   

4) Σηο παπακάηω ζσήμα θαίνεηαι η γπαθική παπάζηαζη ηηρ παπαγώγος κάποιαρ  

     ζςνεσούρ ζςνάπηηζηρ ζηο διάζηημα [0,8].   

 

 
 

 

 



 

 

α) Να βπείηε ηα διαζηήμαηα ζηα οποία η f είναι γνηζίωρ αύξοςζα ή γνηζίωρ 

     θθίνοςζα, καθώρ και ηιρ θέζειρ ηων ηοπικών ακπόηαηων.(Με αιηιολόγηζη) 

β)  Να βπείηε ηα διαζηήμαηα ζηα οποία η f είναι κςπηή ή κοίλη καθώρ και ηιρ  

     θέζειρ ζημείων καμπήρ. (Με αιηιολόγηζη) 

 

5) α) Να βπείηε ηη ζςνάπηηζη f για ηην οποία ιζσύει x (x) = x + 2 (x), x > 0f f  

  και η γπαθική ηηρ παπάζηαζη διέπσεηαι από ηο ζημείο 
3

(1,  - )
4)

 . (Απ. 
2x 4x

(x) = 
4

f
 ) 

     β) Να ςπολογίζεηε ηο εμβαδόν ηος σωπίος πος πεπικλείεηαι από ηη γπαθική  

    παπάζηαζη ηηρ  f, ηον άξονα x x  και ηην εςθεία x = 5. 

 

6) α) Αν 

π

4
ν

ν

0

I εθ xdx   ν θςζικόρ , να αποδείξεηε όηι για κάθε ν 3  ιζσύει  

         ν ν-2

1
Ι  =  Ι

ν-1
  

      β)  Να ςπολογίζεηε  ηο  3Ι  .  (Βλέπε άζκηζη 4 Γ ομάδαρ, Σσολικό ζελ. 234) 

 

7)   Γίνεηαι η ζςνάπηηζη 
2

x
(x) = 

1 x
f


. 

 α)  Να μελεηηθεί ωρ ππορ ηη μονοηονία και ηα ακπόηαηα. 

 β)  Να αποδείξεηε: 

3

2

2
1

2

xdx
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1 x
 


   (βλέπε άζκηζη 10 Γ ομάδαρ  ζελ. 235)  

8) Γίνεηαι η ζςνάπηηζη 
2

x
x

0

(x) = e     f dt x ππαγμαηικόρ . 

α) Να αποδείξεηε όηι 
2xx (x) xef   για κάθε x 0  (καηαζκεςαζηικά και ολοκλήπωζη) 

β) Να ςπολογιζηεί ηο όπιο 
x
lim  (x)f


  

 

9) Γίνεηαι η ζςνάπηηζη 
lnx

(x) = ,    x > 0
x

f  

 α) Να μελεηήζεηε ηη μονοηονία και ηα ηοπικά ακπόηαηα ηηρ ζςνάπηηζηρ. 

 β) Αν  α > 0 και ιζσύει α x  αx    για κάθε  x > 0  να αποδεισθεί όηι α = e. 

     (ζςνέπεια ηος α επωη. ή με ηη μέθοδο θεώπηζηρ ζςνάπηηζηρ…..) 

 γ) Να βπείηε εςθεία  x = t > 1 ηέηοια,  ώζηε ηο σωπίο Ω1 πος πεπικλείεηαι από ηη 

     Cf  ηον άξονα  x x  και ηιρ εςθείερ  x = e
-1 

 και  x=1 να είναι ιζεμβαδικό  ηος 

    σωπίος  Ω2 πος πεπικλείεηαι από ηη Cf ηον άξονα   x x  και ηιρ εςθείερ  x = 1
 
 και   

     x = t .   (Απάνηηζη  t=e) 

!0)  Να βπεθεί η ζςνεσήρ ζςνάπηηζη f για ηην οποία ιζσύει η ζσέζη  

     
1 1 x

0
e (x)dx = (x) + e    xf f

 , x ππαγμαηικόρ. (Θέηοςμε ηο οπιζμένο ολοκλήπωμα 

ίζο με c) 

   

                                                           

 


